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Die erste (fette) Zahl gibt die Hefthummer, die zweite die Seite an
PM BEITRAGE

Zita (1), 2000 - Fundgrube fur Zahlenspielereien ...................... 1,

Armbrust, Mit Mozart in die StochastiK ..........cccccoevveeveiiieiiens 4,
Bdnsch, Bemerkung zu ,,Analysisunterricht mit graphikfahigen

TaSChENIEChNEIN .......ooiieecee et 5,
Baumann, Rekursion und Iteration im informatikfundierten

MathematikKunterricht ...........ccccooeveeiiice e, 1,
Baumann, Mathematische Facharbeiten: Beispiele aus Bezugs-

und Anwendungsgebieten ..o 3,
Brockmeyer, Schiler entdecken weitere Eigenschaften der

DreieckSzahlen .........ocveeiiiciice e 4,
Brockmeyer, Die Summe aufeinanderfolgender Biquadrate ....... 4,
Buchholz, Eine Paarfunktion nach dem Reiverschlussver-

TANFEN s 1,
Buchholz, ... NOCh BINHEIZ ......cooocveieeeceeeeceeeee e 3,
Buchholz, Induktiv und indirekt ...........coooeeeviviiiiicee e, 4,
Buchholz, HErZ UNA Ei ....ceoovviiiieiciecceece e 5,
Buth, Aufgaben, Probleme und entdeckendes Lernen ................ 2,
Diehl, Warum ist ein Schmetterling achsensymmetrisch ? ......... 2,
Floderer, s. Schneider / Floderer
Folsch, Glldne Sonne, guter Mond, Mutter Erde. Teil 2 ........... 1,
Gerocs, Die Fibonacci-Folge und das Pascal-Dreieck

hOherer OrdNUNG ......coooeieieieee e 6,
Gloggengiefer, Ergénzung zu ,,Der schiefe Kreiskegel ...” ....... 1,
Gorenflo, Linealférmiges Oktomino als Quadrominofigur ........ 1,
Gorenflo, 2 x 12-Quadromino-Rechteck mit drehsymmetrischem

RANG ..o 2,
Gorenflo, 2 x 12-Quadromino-Rechteck mit doppelt-achsen-

Symmetrischem Rand ..ot 4,
Gorenflo, Trimino-Parallelogramme ..........ccccooeiiiiiiiiinciene 4,
Gorenflo, ,Vierlingsfreundliche” Pentominos ...............cccceeene. 5,
Giildner, Bemerkungen zu ,,2000 - Fundgrube fiir Zahlen-

SPICIEIBIEN" ...t 5,
Hawlitschek, Dreiecke mit ganzzahligen Seiten und cosye Q . 1

Hechinger, ... und noch ein weiteres Herz ..........cccoceovveeviecnnn. 2,
Heinrich, Eine induzierte Parkettfolge als Unterichtsgegenstand . 3,
Hemme, s. Postl / Hemme

Jdger, Eine Ungleichung und ihre Anwendung auf e-Funktion

und natdrlichen Logarithmus ............ccccvvevienieninciiincece e 4,
Jahnke, Normaler produktiver Mathematikunterricht ................ 1,
Klement, Eine Einflihrung in die Analytische Geoemtrie ........... 4,
Konwallin, Durchschnittliche Riickkehrwahrscheinlichkeit in

fraktalen Labyrinthen ... 0,
Kratz, Gedanken zur Forderung kreativen Denkens im

Geometrieunterricht der Sek. | ... 2,
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Krebel, Erziehung zur Mundigkeit im Mathematikunterricht

Er KIASSE 5 .ovecvviieecie ettt 3, 97
Lindbichler, Motivierendes Konstruieren mit Lineal und
WFOSTIGEM” ZITKEI ooviiiiiciicce e 59

177
167

Liithi, Zum Problem rationaler Quader
Liittiken, STEIME ..ot
Matl, Bemerkung zu ,,Gedanken zur Forderung des kreativen

DENKENS™ ... e 5, 225
Matl, Bemerkung zu ,,Aufgaben, Probleme und entdeckendes

LBINENT o 5, 225
Meyer, Die Sattelflache im Leistungskurs ..o 6, 253
Miitz, Unser Kalendersystem ...........ccocveveverieinciesesesesieeennns 1, 1
Metzger, Untersuchungen zum (3n+1)-Problem. Teil Il ............. 1, 27
Metzger, Eine Abschédtzung der n-ten Primzahl ...........ccccoevenee. 6, 266
Postl / Hemme, Endziffern von Potenzen ...........cccocevvvveniennn 3, 116
Rathgeber, Fachinhalte einer modernen 1T-Ausbildung ............. 1, 33
Roolfs, Zum Hauptsatz der Differential- und Integralrechnung .. 5, 228
Rose-Kérner, Eine Heron-ahnliche Formel zur Berechnung

eines TetraedervolUMENS ........cccooveirrireencese s 6, 262
Riithing, Ein einfacher elementargreometrischer Beweis des

SatzeS VON Steiner-LeRmus ..........cooveevvveeeeiiiiiciiiieeesiseiirieeeeeens 4, 176
Schneider / Floderer, Nicht immer falsch ... .......ccoovvvveivevinnnn, 4, 178
Schonwald, Arithmetische GriiRe zum spéten Jahr 1999 ............ 2, 96
Schonwald, MINTALUFEN .........cooiiiiiineee e 3, 99
Schonwald, Was schenkt man seinem Mathelehrer zum Abi ? .. 3, 131
Schonwald, Einige Erstaunlichkeiten in der Schulmathematik .. 173
Schonwald, Einige mathematische Fragwiirdigkeiten bei der

EURO-UMSLEHUNG .vvovvieiiiiiieeee e 6, 251

Schonwald, Wie man Adventskerzen gleichméaRig abbrennen kann 6,267
Schiitz, Mathgram - ein Puzzle flir den Mathematikunterricht ... 2, 68
Stein, Geometrische Irrationalitatsbeweise mit inkommen-

surablen Strecken
Strick, Wie viel ist ein Lottogewinn von 1 Million EURO ? ...... 1, 7
Strick, Pressemeldungen (9): Einfache Erklarungen ................... 4, 145
Strick, Pressemeldungen (10): Uber die Schwierigkeiten, ver-

standlich Gber VVorsorgemanahmen zur Krebsfritherkennung .. 6, 247
Ulshofer, Vektorgeometrie und Raumanschauungsvermogen .... 2, 76
Urmanin, Ein Verfahren zur Bestimmung von Néherungskurven 4, 170
von Majewski, Zum Streit Gber das Millenium: Sind zwei Auf-

fassungen ... inkompatibel ? ..o 5, 223
Walser, Konstruieren mit Lineal und ,,rostigem” Zirkel ............. 5, 227
Walser, Maturitatsprifungen in der SChweiz ............ccccccovvennenne. 6, 263

Wendt, Eine Abschatzung der Summe der ersten n Quadratzahlen 4, 175
Weth, Mathematische Erfindungen im Umfeld des Satzes

VON PYLRAGOTAS ...t
Wirsching / Metzger, Zum (3n+1)-Algorithmus
Zeitler, Fahrradkurven und Mondbahnen ...........cccoceovviiecnnne.




PM JAHRESVERZEICHNIS 2000

Zeitler, Maria Agnesi und die VErsiera .........ccccoevvviesiererennennas 6, 241
Y L S = KU TRRTT 3, 129
PM COMPUTERPRAXIS

Caspar, Kurvenverwandtschaft bei der konformen Abbildung

WELZ oo 179
Caspar, Ein einfaches Verschlisselungsverfahren .. 202
Caspar, Ein einfaches m-Programm ............cccoeenne 272
Decker, Diskrete Modelle der Computertomographie als

Einstieg in das Ldsen linearer Gleichungssysteme .................. 2, 80
Grenacher, Eine Uiberraschende Reaktion des Computer-

Algebra-Systems T1-92 ..o 2, 83
Heine, Einsatz eines CAS zur Einfiihrung der quadratischen

Funktionen bzw. Parabeln ........cccooiioiiieii e 5, 211
Herrmann, Die FlieBpunkt-Arithmetik von Java ............ccoceeeenee. 5, 198
Kayser, Yin Yang - ein Zugang zur Kreisgleichung ................... 1, 34
Kayser, DERIVE for WindOWS 5 .........ccocoiiiiiiiiiic e 3, 132
Keunecke, Behandlung der Begriffe Folge, Grenzwert und

Ableitung am Beispiel der Kriimmung ...........ccccoeevereieneennn 5, 216
Matthdus, Feuchte Augen bei FORTRAN .......ccoooiiiiiinnenne 1, 37
Neundorf, Kondition eines Problems und angepasste Ldsungs-

methoden mit Implementierung auf PC ... 5, 204
Niehaus, Neuronale Netze ...........cceeeeeunee.. 219
Schultz, Logos, Arithmos und Chaos 268
Strick, Einflihrung in die Multinomialverteilung und Chiquadrat-

Anpassungstest mit Tabellenkalkulation ............c.ccccociviennne 5, 193
Zettler, El, BB, Eb oottt 2, 82
PM AUFGABEN
Nebst Losung:

P 1033. Punkte, Kanten, Graphen ...........ccocceeoiininiencneneneens 1, 40
P 1034. Teilbarkeit durch 3% .........ccooocovirvvemnrreinneresneeeeeeene 2, 84
P 1035. g-adische Entwicklung .........ccccooovveneiinciieiccercee 3, 136
P 1036. Hippokrates von und fur Schiler(innen) ...........c.c.cc.o.... 4, 181

dazu eine Rickmeldung von Schonwald ...................... 2, 89
P 1037. Rationale Punkte auf kubischen Flachen ...................... 5, 230
P 1038. Geometrische Figur (OrtSKUrve) ..........ccooceeeeereencieeenne. 6, 273
Ohne Losung:
P 1039. Dreiecke mit konstanter Seitendifferenz - und

MIt FOMSEIZUNG ..ot 3, 136
P 1040. Maxima an einem Tetraeder .........ccccoeeveeervvresvieeee s, 4, 181
P 1041. Teilbarkeitseigenschaft der Vandermondeschen

DEtErMINANTE .....vveeeiriee e 5, 230

P 1042. Trapezkonstruktion ............ccccooevoeieneneneieeicee e 6, 273
Offene Aufgabe (4): Teilung eines regelméRigen n-Ecks ........... 4, 181
PM KURZPROBLEME
Q 346. DIophantiSChES .......ccccveiiiiiiiie e 1, 40
Q 347. Ahnliche gleichschenklige Dreiecke ............cocovvevvvernne. 2, 84
Q 348. Drei durch Mittelbildung verbundene Folgen ................ 3, 136
Q 349. Fester Winkel in Dreiecken minimalen Umfangs ........... 4, 181
Q 350. Fibonacci-Lucas-Laurent-Phdnomen 230
Q 351. Noch mehr Diophantisches zu P 1037 273
PM AUFGABEN MIT LOSUNGEN
Kleinjung/Sewerin, Losungen zu den Aufgaben der 40. IMO ... 1, 41
Folsch, Eine offene Aufgabe: Merkwiirdige 33 ? .....ccccoceveeeeneee 1, 41
Pickert, Analyse eines Extremalproblems ... 2, 86
Loffler, A 712 - 715 Bundeswettbewerb Mathematik 1999 -

2. RUNAE e 87
Schneiderhan / Gorenflo, Zu ,Merkwiirdige 33” 137
Pickert, A 716. Abstand der Zentren von In- und Umkreis

beim gleichschenkligen Dreieck ..........ccococeveviiciinicnicieneen, 3, 138
Gorenflo, Nachtrag zu Q 339 ... 3, 135

Pickert, AT17. Inversion am Inkreis eines Dreiecks .................. 4, 185
Schréder, Ein merkwirdiger Viereckspunkt (Bem. zu P 1024) . 5, 231
Werner/Siemon, Lsung zur offenen Aufgabe (2): Teilbarkeit

eines Differenzenprodukts ...........cccocevevicieiicncecceee 5, 232
Fegert, A 718 - 721 Bundeswettbewerb Mathematik 2000 -

L RUNAE oo 6, 276
Schur, Bemerkenswerter Hochpunkt im logarithmischen

Flachenland ... 6, 266
Hintze, Aufgaben aus einem polnischen Lehrbuch zur Examens-

VOTDEIEITUNG ..ot 6, 279
PM NEUE BUCHER
NEUERSCHEINUNGEN .....ooeiveeiiieseeesreeseeeseeeeseseneas 1, 45; 3,138; 5,236
Ahlborn u.a., Ali der Mathe-Meister (Arithmetik u. Algebra,

5. - 10. Klasse; CD-ROM) (Pohlmann) .........c.cccccceeceivenneiscnnnnens 2, 93
Aho / Ullman, \nformatik (Tschampel) 93
Akademie fiir Lehrerfortbildung ... (Dillingen), Freies Arbeiten am

Gymnasium, Bd. 2: ... Mathematik (Hase) .........ccccoovecernniicinnnnnns 3, 140
Amann/Escher, ANAlYSIS | (HASE) .......cccovovoiiiiiiriniiiisseee e 6, 280
Balzert, Lehrbuch Grundlagen der Informatik (Heide) ..........c.c.cocevuen. 6, 282
Basieux, Die Top Ten der schonsten mathematischen Beweise

(PORIMANR) ...ttt s 186
Beyer, Kurvendiskussion im Reellen mit dem TI-82 (Weller) .... 281
Boulanger, 1001 Nacht (... Wissenschaft; Kappes) ......c.ccoovvveincnnnnns 237
Brinkmdéller-Becker, Die Fundgrube fiir Medienerziehung in der

SEK. T UL (DEF) oo 6, 283
Bruer, Der Mythos der ersten drei Jahre (Hase) ..........ccooveceernnicnnns 6, 284
Bulla, Adobe Acrobat 4.X (Weller) ......ccouvcveeeieiiiieiseieeseese e 5, 237
Dehaene, Der Zahlensinn (Kappes) ......ccooeieeinnnccioiisccnneesens 4, 186
Delahaye, Tt - di€ StOrY (Heide) .......cocoueeoiriiiiiieiieiseee e 3, 140
DeMarco, Warum ist Software o teuer ? (Heide) ......ccocovvveveovivennenns 2, 92
Devlin, Muster der Mathematik (S7eirn) ........ccccovereiiiiniennineieneen 2, 90
Diepold (Hrsg.), Die Fundgrube fir Klassenlehrer (Stein) .........c.ccoeueeee. 4, 188
Dietze/Ponisch, Starthilfe Grafikfahige Taschenrechner und

NUMENK (POAIMANN) ...ttt 6, 281
Dudley, Die Macht der Zahl (Weller) ... 4, 186
Elschenbroich / Seebach, Dynamisch Geometrie entdecken (Euklid)

(GAWIICK) et 187
Faustmann, Osterreichische Mathematiker um 1800 (Welke) .... 188
Fleischhauer, Excel in Naturwissenschaft und Technik (Weller) 91
Fésel/Tschacher, Unterrichtsmaterialien zum Grafikrechner

CFX=9850G (WEDEF) ..ovvvererereriiieeieieieieieieieieieisisisisesesss e asenensnenes 6, 281
Fulge/Rottger, Neue Ideen im Mathematikunterricht (Heide) ................ 3, 140
Golz/Simon, Besser lernen: Die wichtigsten Lern- und Arbeits-

techniken, 5.-7. Schuljahr (Stein) ... 6, 283
Grabinger, Projekte und Aufgaben zur Analytischen Geometrie (Weber) 3, 141
Handke, Multimedia - mit ToolBook und ... (Weller) ........cccoceenvcnnnnnn. 2, 91
Hartmann u.a., Informationsbeschaffung im Internet (Heide) ................ 4, 188
Heigl, Fraktale im Mathematik-Unterricht (Weller) ........ccccoovvnvinnnnne 6, 282
Heintz, Die Innenwelt der Mathematik (Hase) ......c.ccooeoreneieneincnnenns 5, 237
Heitmann, Mathe mit Witz und Grips (Stein) .......cccoevvveieineinicneennns 6, 280
Heitzer, Spiralen (ph&nomenale Mathematik) (Pohlmann) .................... 2, 94
Hemme, Das Problem des ZWOIf-EIfs (Stein)........ccovevneieincincincnne 6, 283
Hermes/Leipold-Schumacher, Java (Weller) ........c.cocovoeveinceinicnennnns 6, 282
Hoffman, Der Mann der die Zahlen liebte (Hase) ......ccccocoovivvvinvcnnenns 6, 280
Hole, Erfolgreicher Mathematikunterricht mit dem Computer (Hase) ... 2, 90
Horster (Hrsg.), Angewandte Mathematik, insbes. Informatik (Hase) ... 4, 186
Hiigli/Liibcke (Hrsg.), Philosophielexikon (Stein) ........cccoeovceiivcneenns 4, 188
Janssen u.a., Internet und HTML fiir Lehrer und Schiiler (Heide) .......... 2, 92
Jorgensen, Der Rechenmeister (N. Tartaglia; Hase) .........cccoceovecnenne. 5, 236
Kaiser/Nobauer, Geschichte der Mathematik (Pohimann) ..................... 2, 90
Kammermeyer u.a., Mathe - Pocket Teacher: Algebra - Geometrie

- Gleichungen und Funktionen (Weber) .......ccccueciviniieccnnncinnns 2, 90
KHS, Fit in Mathe - 4. Grundschuljahr (Weller) .........ccccccoouvecinnncninnnns 5, 237
Kinnebrock, Bedeutende Theorien des 20. Jahrhunderts (Kappes) ......... 6, 284
Kordos, Streifziige durch die Mathematikgeschichte (Pohlmann) .......... 4, 186
Lehmann, Terme im Mathematikunterricht (Kappes) ..........ccccccovvennnnne 3, 140
Leppmeier, Kugelpackungen von Kepler bis heute (Tschampel) ............ 4, 187
Leu, Prasent im Internet (PoAlmann) .........c.c.ccccovvccioinincccnnnesnnns 2, 92
Lob, 20 Jahre Umweltbildung in Deutschland (Hase) .........cccccovevnnnae 6, 284
Martin, VBA mit Office 2000 lernen (Weller) ..........cccccouuecennncnannns 5, 237
Meisner, Aids und Mathematik; Steuern und Mathematik (Hase) ......... 3, 141
Messner, Die Zukunft der gymnasialen Oberstufe (Hase) ..........c.cccoce.... 6, 283
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Modrow, Informatik mit Delphi, Bd. 2 (Heide) .........c.cccconnvicveinnnne. 6, 284 KonTechplus 2000 « Mathematik-Olympiade 2000 * Jahresbericht des

Quak, Die Fundgrube fiir den Mathematik-Unterricht in der S | (Hase) . 6, 281 Umweltbundesamtes « RAAbits Mathematik « 7. Mathe -Chat (NRW)

Paulitsch, Auch Funktionen spielen gern (Fechtner) ..........ccccccovevnnnee. 2, 93 ® EITALA oot 2, 94

Peak/Frame, Komplexitat - das gezdéhmte Chaos (Tschampel) ............... 4, 187 DMV-Tagung in Dresden ¢ Systems ‘00 « Neues vom PC-Wachter

Perrez, S0 lerne ich leichter (Stein) .. 6, 283« ELAN auf CD-ROM e Netzwerkleitfaden ¢ Internet: Ratgeber fiir

Portmann, Besser in mundlicher Mitarbeit, 5.-7. Schuljahr (Stein) ........ 6, 283 Lehrer » Italien dndert Schulsystem: In zwoIf Jahren zum Abitur  Die

Precht u.a., EDV-Grundwissen (Weller) .........c.cocccuoveiieccnnnciccennannns 91 neue Multi-Lernbox von AOL * Neu: CD-ROM OKOBASE 8.0

Rechenberg / Pomberger, Informatik-Handbuch (Weller) 92 O ETTALA oo 3, 141

wa/schwetlick, N_umerlsche Mathematik (Weber) .......c.cccceuicenenene. 280 Termine der MNU-Herbst-Tagungen 2000 » RAABIts Mathematik

Schczjer, Mathematik EI)I(per.Imer]taI (Pohlmann) ..................................... 187 « ISTRON-Materialien fiir einen realitétsbezogenen MU » Oriolus

Schdrf/ Blaha, TI-92 fir Einsteiger (Weller) 91 Lemprogramme * Das elektronische Tafelwerk « Shell liefert ,,Fakten

Scheid, PC-_KurS\_les_en: Analysis (I/I_/eller) ..... e s 281 und Argumente”  Solar - na, klar ! « Ozonprognosen und Ozonwerte

Schleifer, Sinnorientierte Psychologie und Erziehung (Stein) ........c...... 2, 92 taglich im Internet » Verkehrstelematik * GEIN - Deutschlands gréRtes

gczm’ji Eﬂ‘;fi\'z;ﬁ:%ﬁekm'azgpfri\:v's ((gtte’”)) ;gg Umwelt-Informationsnetzwerk « Errata in der Losung P 1034 ............... 4, 189
chmidt, DI - - y . (27 1 ) . .

Schrider-Naef, SChuler 1ermen Lemen (Kappes) —.oooooooooro. 93 Mehr Moderne in die Schule ............... s 5, 233

Schuppar, Elementare Numerische Mathematik (Weller) . 280 2. Thurnau-Tagung: Computeralgebra in LeAre, ... ... 5, 234

Schwab/Siegmann, Die Windows-Generation (Sein) .........cccocvcvcrrnene. 282 Mathematik Musuem (Giefien) » Arithmeum (Bonn) » Deutsches

Singh, Fermats 16tzter SAtZ (Siemon) .......cowwveeeeveeemsreeessveissseiessesissnen 90  Museum (Bonn) « HNF - Heinz Nixdorf MuseumsForum (Paderborn)

Spona, VBA-Programmierung fur Word 97, Excel 97, ... (Weller) ........ 188 ¢ Hintergrundinformation SOMmersmog .........cccoceverveereienerieiesereeeens 5, 238

Stoye, Beweise in der Mathematik (Hase) ..o 141 Interschul / didacta * GDM-Tagung * MNU-Kongress * MicroTechnology

Striiter, Mathe mit Pfiff - auch das Schwein ist ein Kdrper (Kappes) ..... 6, 281 * 40. Mathematik-Olympiade ¢ Bundeswettbewerb Mathematik * RAAbit

Thiel, Philosophie und Mathematik (Stein) 92 Mathematik * Apropos * Energie besser nutzen » Bessere Innenraumluft-

Trdger, Kniffliges gut geldst (Hase) ........ccccovvvcvoinnicinnncicenes 5, 237 hygiene in Schulgebauden ¢ Fachwortsammlung ,,Technik und Management”

Trudeau, Die geometrische Revolution (Pohlmann) ...........cccocvcviennnnn. 2, 94 * , Klimafaktor Mensch” ¢ GriiRe zum Neuen Jahr « PM-Sammelmappen

Tschampel, BUCHINF1 | BUCHINF2 (Heide) 282 * PM-Preisanhebung .........coovoiiiiicininicieccc e 6, 284

Westermann, MatheBits - Bruchrechnen (Multimedia) (Heide) ............. 2, 93

Wolff u.a., Analysis Alive (Weller) ..........c.cccuooimiccoinnneiiiiicerenes 91 I .

Zech, Grundkurs Mathematikdidaktik (Pohlmann) . .6, 283  PM Arbeitsblitter / Kopiervorlagen

-, Zehn"" interaktiv (Weller) oottt 141 Niehaves, Dreieckslabyrinth (Rétsel zur Dreiecks-Geometrie) ... 1, 48

-, Das Wetter (Weller) TN 188 Gobels, Graphen Bringen GIUCK ...........oo.ovveeevereeererreereeeseresenes 144

- AIfops_ZWEl: SchUIers_,oftware Mathematik, KI. 5+6 (Weller) 281 Schmidt, Spiegeln mit dem Geodreieck 11 ... 192

-, Faszinierende Erde (virtuelles Museum) (Pohlmann) .............cccccou.... 284 Schmidt, Der Euklidische Algorithmus ........ 240

PM BERICHTE & MITTEILUNGEN Schmidt/Marré, So 18st du Textaufgaben .........ccoceevevveviviiennnnn, 287

Infos zur Weltausstellung EXPO 2000 « Sonderausstellung bei DESY in Errata

Hamburg * Indormatik - Ausbildung und Beruf « RAAbits Mathematik .

« Sofies Welt (auf CD-ROM) » Software-Fiihrer Energie und Umwelt S.22,25,47 u. 48 s. Errata-Hinweis PM 42 (2000) 94.

« Internationale Patentklassifikation als Online-Datenbank * Neue Daten- S. 40 (Beispiel in P 1037) vgl. Hinweis S. 86, linke Spalte unten

bank der EU ¢ EASY CD CREATOR 4 Deluxe ¢ LEARNTEC 2000
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Armbrust 4,154

Bdnsch 5, 226

Bartniczek 4,181

Baumann 1, 26; 3,104

Brockmeyer 1, 40; 4, 164,
174; 5, 230

Buchholz 1, 26; 3, 129;
4, 166; 5, 227

Buth 2,57

Caspar 4,179; 5, 202;
6,272

Decker 2,80

Diehl 2,53

Fechtner 2,93

Fegert 6,276

Floderer 4,178

Folsch 1,23, 41

Gawlick 4,187

Gerocs 6,258

Gloggengiefler 1, 34

Gobels 3,144

Gorenflo 1, 39; 2, 56;
3,138; 4,153,172

Grenacher 2, 83

Giildner 5, 225

rechtwinkligen)

S. 84ff. s. Errata-Hinweis PM 42 (2000) 190
. 138 A 716, letzte Formel: R? - 2rR = d*

[%2]

1, 46 S. 58 rechte Sp., 8. Z.: ... ,,Wenn man in einen gleichseitigen ...” (statt

S. 139 linke Sp.: Bei (1) fehlt nach dem Gleichheitszeichen der 2. Gleichung
das Minuszeichen

S. 184 Fig. 11 Die Strecke PB hatte gestrichelt sein sollen.

S. 230 rechte Sp., 14. Zeile: Die 2. Gleichung beginnt mitz = ...

Hase 2, 90; 3, 140, 141;
4, 186; 5, 236; 6, 280,
281, 283, 284

Hawlitschek 1, 17

Hechinger 2, 67

Heide 2,92, 93; 3, 140;
4,188; 6, 282, 284

Heine 5,211

Heinrich 3,111

Hemme 3, 116

Herrmann 5, 198

Hintze 6, 279

Huke 4,181

Jiger 4,149

Jahnke 1,12

Jainta 5,233

Kampf 3, 136

Kappes 2,93; 3, 140;
4,186; 5, 237; 6, 281ff.

Kayser 1, 34; 3,132

Keunecke 5, 216

Kleinjung 1, 41

Klement 4, 158

Koepf 5,234

Konwallin 6, 249

Kratz 2,49

Krebel 3,97

Lindbichler 2,59

Liithi 4,177

Liitticken 4, 167

Marré 6,287

Matl 5, 225

Matthdus 1,37

Mayer 1, 40

Metzger 1, 27; 3, 130;
6, 266

Meyer 6, 253

Moser 4,181

Miitz 1,1

Neundorf 5, 204

Niehaus 5, 219

Niehaves 1, 48

Paasche (1) 2, 84; 5,230

Pickert 2, 84, 86; 3,136,
138; 4,185

Pohlmann 2,90, 92, 93, 94;
4,186, 187; 6, 281ff.

Postl 3,116

Profos 4,181

Rathgeber 1, 33

Roolfs 5,228

Rose-Korner 4, 181; 6, 262

Riithing 4,176

Schmidt 4,192; 5, 240;
6, 287

Schneider 4,178

Schneiderhan 3, 137

Schonwald 2, 96; 3, 99,
131; 4,173; 6, 251, 267

Schroder 5, 231

Schultz 6, 268

Schur 6, 266, 273

Schiitz 2, 68

Sewerin 1,41

Siemon 2, 90; 5, 233

Stein 2,90, 92; 4, 186,
188; 6, 244, 281, 282,
283

Strick 1,7; 4,145; 5,193;
6, 247

Tschampel 2,93; 4,187

Ulshofer 2,76

Urmanin 4,170

von Majewski 5, 223

Vowe 6, 273

Walser 5, 227; 6, 263

Weber 2,90; 3,141;
6, 280, 283

Welke 4, 188

Weller 2,91, 92; 3,141,
4, 186, 188; 5, 237,
6, 280ff.

Wendt 4,175

Werner 5, 232

Weth 2,70

Wirsching 3, 130

Zeitler 3,122; 6,241

Zettler 2,82; 3,129

Zita (1) 1,21



PM INFORMATIONEN

Kurzfassungen Heft 1

Unser Kalendersystem: Seine Grundlagen und
Jahreskennzahlen, sowie deren Verwendung
in der Osterformel von Gauf}

K. Miitz

Die Bindung des Osterdatums an den Termin des 1. Fruhlingsvollmonds
bedingt die Synchronisation der Zeiteinheiten Sonnenjahr, Mondmonat,
Kalenderjahr, Woche. Eine Losung der sich dabei ergebenden Probleme er-
reichte die Gregorianische Kalenderreform. Umrahmt von einem histori-
schen Aufrit werden die Probleme und ihre Losung aufgezeigt.

Die Formeln von Gaufs zur Bestimmung des Ostertermins werden, auch fiir
Schiiler fabar, hergeleitet und inhaltlich interpretiert. Sie présentieren sich
so als konsequente Umsetzung der Forderungen der Gregorianischen
Kalenderreform.

PM 42 (2000) 1

Eine Paarfunktion nach dem PM 42 (2000) 26

Reiflverschlussverfahren
W. Buchholz

Es wird eine Bijektion p: IN x IN — IN vorgestellt, die nach dem Cauchy-
schen (1. Cantorschen) Diagonalverfahren arbeitet.

Rekursion und Iteration im informatik- PM 42 (2000) 26

fundierten Mathematikunterricht
R. Baumann

Pladoyer fur die Unterscheidung der Begriffe Rekursion und lteration auch
im Mathematikunterricht.

Wie viel ist ein Lottogewinn von PM 42 (2000) 7

1 Million EURO ?
H.K. Strick

Ab 01.01.2002 wird der EURO als einheitliche Wahrung in fast allen L&n-
dern der Européischen Union eingefiihrt. Es ist also an der Zeit, die neuen
Minzen und Banknoten kennen zu lernen. Wenn im Rahmen des
Mathematikunterrichts der Klasse 5 Vorstellungen von grofen Zahlen
vermittelt werden sollen, kann dies Uber Gewicht, Lénge, Dicke und
FlachengroRe der neuen Miinzen und Banknoten gelingen.

Untersuchungen zum (3n+1)-Algorithmus PM 42 (2000) 27

Teil 1I: Die Konstruktion des Zahlenbaums

K.H. Metzger

In diesem Aufsatz wird gezeigt, dal der sogen. Zahlenbaum des (3n+1)-Al-
gorithmus alle natlrlichen Zahlen tragt, wenn angenommen wird, dass der
(1 - 4 — 2 — 1)-Ablauf der einzige Zyklus in diesem Algorithmus ist.
Insbesondere wird gezeigt, daRl es keine divergierenden Ablauffolgen in
diesem Algorithmus gibt.

Normaler, produktiver Mathematikunterricht PM 42 (2000) 12

Th. Jahnke

Nach einer Kritik von Grundlinien géngigen Unterrichts werden
Vorschlage zur Gestaltung eines normalen, produktiven
Mathematikunterrichts  entwickelt. ~ Ausgehend  von  produktiven
Aufgabenstellungen gliedert sich der Unterrricht in  Exposition,
Schilerarbeit, Klassengesprach und Regularisierung. Abschlieend werden
zehn beispielhafte Aufgaben wiedergegeben.

Fachinhalte einer modernen IT-Ausbildung PM 42 (2000) 33

C. Rathgeber
Die fiir die moderne IT-Ausbildung formulierten Lernziele wurden bewusst
offen gehalten. Dargestellt werden erste Ergebnisse von Befragungen unter

IT-Schilern und Betrieben zu den zentralen Inhalten und Arbeitsformen in
der IT-Welt.

Erginzung zu ,,Der schiefe Kreiskegel ...” PM 42 (2000) 34
H. Gloggengief3er

Hinweis auf einen Fehlschluss.

Dreiecke mit ganzzahligen Seiten und cos ye Q PM 42 (2000) 17

K. Hawlitschek

Nach einem historischen Uberblick werden Gleichungen mit 4 Parametern
fur die Seiten derartiger y-Dreiecke aufgestellt. Aus y-Dreiecken tber der
Basis ¢1 und tiber der Basis c» werden y-Dreiecke Uber das Basis c1-c2 be-
rechnet.

Die Ergebnisse erleichtern Aufgabenstellungen zum cos-Satz, die zu ganz-
zahligen Ldsungen fiihren.

Yin-Yang PM 42 (2000) 34
H.-J. Kayser

Im Mittelpunkt der Untersuchungen steht die verallgemeinerte Yin-Yang-
Figur; dies ist ein Kreis, der in bestimmter Weise in n inhalts- und um-
fangsgleiche Teile zerlegt wurde. Die sich beim Studium dieser Figur ein-
stellenden Fragen (Wo habe ich die Yin-Yang-Figur schon gesehen? Wie
lassen sich die Graphiken mit dem Computer erzeugen? Wie beweist man
die Umfangs- und Inhaltsgleichheit der Teilfiguren?, ...) flihren zu arbeits-
teiligem Teamwork und sogar zu facheriibergreifendem Unterricht.

2000 - Fundgrube fiir Zahlenspielereien PM 42 (2000) 21
K. Zita (1)

Arithmetik / Zahlentheorie / Knobelei um die neue Jahreszahl.

Giildne Sonne, guter Mond, Mutter Erde
Ist die Kugelgeometrie gestorben ? Teil 2

G. Folsch

1. Die Winter-Kélte wird nicht nur bedingt durch den Schrageinfall der
Sonnenstrahlen auf die Erdoberflache, sondern auch durch den erheblich
langeren Weg der Strahlen durch die absorbierende Lufthille.

PM 42 (2000) 23

2. Untersucht wird die Menge aller Kreise auf der Erdoberflache durch
Frankfurt/M. und Vancouver, insbesondere der Kkleinste Kreis mit dem -
nur scheinbar paradox - ldngsten kreisformigen Weg zwischen beiden
Stadten. Die Mittelpunkte dieser Kreise liegen auf einem Kreis im
Erdinnern durch den Erdmittelpunkt.

Feuchte Augen bei FORTRAN
W.-G. Matthdus

Feuchte Augen bei FORTRAN bekommen die vielen, meist nicht mehr
ganz taufrischen Pioniere der Programmierung - war doch FORTRAN in
den 50er und 60er Jahren eine der meistverwendeten Programmierspra-
chen. Uberraschend scheint aber zu sein, dass diese ,,Uraltsprache” sich bis
heute behauptet, vor allem als Sprache der Ingenieure.

PM 42 (2000) 37

Loésungen zu den Aufgaben der 40. IMO 1999
Th. Kleinjung / H. Sewerin

PM 42 (2000) 41

Es werden Losungen deutscher Teilnehmer der 40. Internationalen Mathe-
matik-Olympiade (Bukarest/Rumanien) abgedruckt. Die zugehdrigen Auf-
gabentexte findet man in PM 41 (1999) 273f.
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Gedanken zur Forderung kreativen Denkens PM 42 (2000) 49
im Geometrieunterricht der Sek I

J. Kratz

Der Beitrag geht von einem Kunstwerk aus, das kreatives Denken
anregt und (iber Symmetriebetrachtungen zu geometrischen Uber-
legungen an allgemeinen Vielecken (iberleitet. Dabei wird die fort-
gesetzte Mittenvielecksbildung und deren Umkehrung untersucht
sowie auf Fragen der Aufteilung und Parkettierung von Rechtecks-
flachen eingegangen.

Warum ist ein Schmetterling
achsensymmetrisch ?

B. Diehl

Die Achsensymmetrie in Natur, Technik und Kunst legt die Frage
nach Ursachen und Wirkungen dieser Formgebung nahe. Die funk-
tionale Bedeutung filhrt zur Auseinandersetzung mit Werten, die
dem symmetrischen Erscheinen zugeordnet ist. In einem Unter-
richtsmodell werden die Schiler durch den Einsatz von Schmetter-
lingsmodellen zur Symmetrie in ihrer Funktionalitit und als Aus-
druck bestimmter Werte geflihrt. Das Maastrichter Rathaus steht
einem alternativen Modell Pate. Hier wird umgekehrt vorgegangen.
Ausgehend von einem Wert gelangen die Schiler zur symmetri-
schen Form.

PM 42 (2000) 53

Aufgaben, Probleme und entdeckendes
Lernen [in der Geometrie]

M. Buth

Problemldsen und entdeckendes Lernen werden fiir den Mathema-
tikunterricht gefordert, wahrend das Bearbeiten von Aufgaben
nicht hoch im Kurs steht. An einem einzigen Beispiel aus der
Geometrie wird das Verhéltnis der drei Begriffe 'Aufgabe’,
'Problem' und ‘entdeckendes Lernen' geklart.

PM 42 (2000) 57

Motivierendes Konstruieren mit Lineal
und ,,rostigem” Zirkel

G. Lindbichler

Mit der Einschrankung der klassischen euklidischen Werkzeuge
(zZirkel und Lineal) auf ,,rostigen” Zirkel und Lineal soll die Fanta-
sie und Kreativitdt mathematisch interessierter Schiler angespro-
chen werden. bei der Untersuchung der vorliegenden Problematik
ist eine Verknipfung verschiedener mathematischer Kenntnisse
notwendig.

PM 42 (2000) 59

Puzzles fiir den Mathematikunterricht:
Mathgram

K.-H. Schiitz

Das neue Puzzle Mathgram entsteht wie das bekannte chinesische
Tangram, indem man ein Quadrat in sieben Teile zerlegt. Dabei er-
weist sich die hier gewahlte Zerlegung aber weit vielseitiger, denn
die Teile kénnen zu diversen verschiedenen mathematisch interes-
santen Formen zusammengesetzt werden. Es zeigt sich: Mathgram
eignet sich ganz besonders als ein Lehrmittel, mit dem sich mathe-
matische Zusammenhange und Beweisideen veranschaulichen las-
sen.

PM 42 (2000) 68

Mathematische Erfindungen im Umfeld
des Satzes von Pythagoras

T. Weth
Ausgehend von der ,,pythagoraischen” Gleichung a® + b? = ¢? wer-

PM 42 (2000) 70
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Erziehung zur Miindigkeit im
Mathematikunterricht der Klasse 5

C. Krebel

Zu Beginn des Schuljahres stellen die Schille der Klasse 5 gemein-
sam ein Programm auf, das die Themen enthdlt, die sie in den
ersten Wochen des Mathematikunterrichts behandeln mdchten.
Durch die dabei zwangslaufig auftretenden Liicken erfahren sie im
Laufe des Unterrichts immer wieder, welche Fragen gestellt und
beantwortet werden miissen; so erganzen sie Schritt flir Schritt ihr
Programm. Wenn als notwendig erkannt, bauen sie bewusst
Wiederholungseinheiten mit ein.

PM 42 (2000) 97

Endziffern von Potenzen
H. Postl / H. Hemme

Ein bekanntes Problem der Unterhaltungsmathematik ist die Suche
nach der Kkleinsten Kubikzahl, die auf Sieben endet. Dieses
Problem wird hier verallgemeinert zu der Frage: Wie viele gleiche
Endziffern kann ein Potenz haben ? Genauer: Fir vorgegebene
Werte von i und k kann eine Potenz x* auf héchstens m gleiche
Ziffern i enden. Wie groR ist das maximale m(i,k) ? Das Problem
wird firr alle Kombinationen von i und & geldst.

PM 42 (2000) 116

Miniaturen

H. G. Schonwald

1. Musste nicht die Hélfte der Zahlen auf dem Geo-Dreieck
negativ sein ?

. Vervielfachen durch 0-Einfugen

. Zahlen- statt Kommaverschieben ?

. Eine Zweitkommaschreibweise fir den Prozentbegriff ?

. Prodez-Rechnung

. Potenzielle Merkwiirdigkeiten mit ¢ und = als Basis

PM 42 (2000)99

A N A WN

Mathematische Facharbeiten: PM 42 (2000) 104
Beispiele aus Bezugs- und Anwendungsgebieten

R. Baumann

Es werden Facharbeitsthemen aus verschiedenen Gebieten (Sport,
Geschichte der Mathematik, Literatur, Unterhaltungsmathematik)
vorgestellt. Dabei wird eine einheitliche Form gewéhlt, die als Mu-
ster fur weitere Einsendungen dienen kann. (Vgl. den Aufruf zur
Mitarbeit in PM 41 (1999) 179.)

Fahrradkurven und Mondbahnen
H. Zeitler

Angeregt durch Leserbriefe werden in der Arbeit folgende Themen
behandelt:

1. Die Fahrradkurve: Welche Kurve beschreibt ein Punkt auf dem
Pedal eines Fahrrades bezlglich eines ,straBenfesten”
Koordinatensystems ?

2. Die Mondbahn: Auf welcher Kurve bewegt sich der Erdmond
beziglich eines ,,sonnenfesten” Koodinatensystems ? Dabei stellt
sich heraus, dass - im Gegensatz zu Aussagen in manchen
Schulbiichern - die Bahn des Erdmondes beziiglich der Sonne stets
konkav ist.

PM 42 (2000) 122

Zum (3n+1)-Algorithmus
G. J. Wirsching u. K.H. Metzger

Anmerkungen zu einer eventuellen Liicke im Beweis - und die
Stellungnahme des Verfassers dazu.

PM 42 (2000) 130

Eine induzierte Parkettfolge
als Unterrichtsgegenstand
F. Heinrich

Werden im Geometrieunterricht der Sek. | Parkettierungen themati-
siert, dann enden derartige Betrachtungen héaufig mit dem
Vorliegen der 3 reguldren Parkette. Sind diese aber erst einmal
bekannt, bieten sie in vielfaltiger Weise Ansatzpunkte flir weitere
mathematische Aktivitaten, die grundlegende kognitive und
affektive Ziele eines Mathematikunterrichts ansteuern. Auf eine
solche weiterfiihrende und vielleicht bislang unterreprasentierte
Avrbeitsrichtung wird in diesem Beitrag eingegangen. Im Kern steht
die Erzeugung einer Parkettfolge und die Charakterisierung ihrer
Représentanten. Der Darstellung des mathematischen Sachverhalts
schlieBen sich didaktische Bemerkungen hinsichtlich eines
maglichen Aufgreifens dieses Themas im Unterricht an.

PM 42 (2000) 111

Was schenkt man seinem Mathelehrer
zu Abi ?

Personliche, besinnliche Uberlegungen (iber ‘Gedanken und
Erinnerungen’ an einen Abitur-Jahrgang und sein
Abschiedsgeschenk.

PM 42 (2000) 131

DERIVE for Windows 5
H.-J. Kayser

DERIVEs neueste Version DfW5, die zur Jahresmitte auf den
Markt kommen soll, bietet gegeniiber DfWA4.11 zahlreiche
bemerkenswerte Verbesserungen. Eine fur den
Mathematikunterricht besonders nitzliche Neuerung besteht darin,
dass man nun aufer den mathematischen Ausdriicken auch Texte
und Graphiken in das Algebrafenster eingeben und dort ,.editieren”
kann und so ,worksheets” (dhnlich wie bei der Arbeit mit dem
CAS MAPLE) erstellen kann. Die neuen DERIVE-Angebote
werden an Beispielen erldutert.

PM 42 (2000) 132




PM INFORMATIONEN

Kurzfassungen Heft 4

Pressemeldungen (9): PM 42 (2000) 145

Einfache Erklirungen
HXK. Strick

Die Darstellung von Zusammenhéngen zwischen verschiedenen VVorgangen
und Entwicklungen gehdren zum Alltag der Zeitungsredakteure. In der
Korrelationsanalyse werden lineare Zusammenhénge zwischen Merkmalen
untersucht. An Beispielen wird erldutert, dass nicht immer kausale Zusam-
menhénge vorliegen mussen, wenn hohe Korrelationen festzustellen sind.

Ein Verfahren zur Bestimmung
von Niherungskurven

PM 42 (2000) 170

Z. Urmanin

In diesem Artikel wird bei gebrochenrationalen Funktionen ein neues Ver-
fahren zur Bestimmung von ganzrationalen Naherungskurven entwickelt.
Es geht von geeigneten Umformungen des Funktionsterms aus. Besonders
wichtig ist dabei die Erweiterung mit einem passenden Term. Der Sachver-
halt wird an Beispielen klar gemacht. Da die Umformungen zu den
einfachsten gehdren, kann das Verfahren problemlos im Analysisunterricht
eingesetzt werden. Ferner ergibt sich ein Verfahren - die ,reduzierte
Polynomdivision” -, welches das Vorgehen mit Hilfe des Ublichen
Divisionsalgorihmus i.a. vereinfacht.

Eine Ungleichung und ihre Anwendung auf
e-Funktion und natiirlichen Logarithmus

PM 42 (2000) 149

J. Jiger

Eine Abschatzung der Summe einer geometrischen Folge fiihrt zu einer
niitzlichen Ungleichung: &"-((n+1)-a - n-b) < a"** fiira, b>0und n e IN.
Mit dieser Ungleichung werden eine Reihe von Monotonie- und
Grenzwertaussagen bewiesen, die im Umfeld der Charakterisierung von
Exponentialfunktion und Logarithmus durch Folgen auftreten.

Einige Erstaunlichkeiten in der Schulmathematik ~ PM 42 (2000) 173
H. G. Schonwald

Es werden einige Satze aus dem Stoffgebiet der Schulmathematik aufge-
zahlt, bewiesen und kommentiert, die erfahrungsgeméaR zunéchst vielen als
erstaunlich oder sogar ,,unwahrscheinlich” anmuten, aber nach einem - kur-
zen - Beweis dann doch als einfach, fast ,,selbstverstandlich” erscheinen.
Dadurch wird das ,,mathematische Gefiihl”, das fiir kreative Uberlegungen
unabdingbar ist, fir sichernde Uberlegungen als fraglich erwiesen bzw. er-
fahren.

Mit Mozart in die Stochastik
A. Armbrust

Stochastik ist die Mathematik des Zufalls - und so kénnte man vielleicht
auch sagen, dass die Aleatorik die Musik des Zufalls ist, ein eigenstandiger
musikalischer Zweig, der sich um die nicht determinierten Prozesse in der
Musik bemiiht und diese fir musikalische Kompostitionen einzusetzen ver-
sucht, ja diese geradezu herausfordert. - Der Verfasser informiert tiber diese
moderne Kunst.

PM 42 (2000) 154

Ein einfacher elementargeometrischer PM 42 (2000) 176

Beweis des Satzes von Steiner-Lehmus

D. Riithing

Es wird ein indirekter, einfacher elementargeometrischer Beweis dieses
Satzes vorgestellt, dessen Beweisfigur sich durch den Einsatz von

Geometrie-Software nach der Beweisstrategie der Konstruktion von
kongruenten Dreiecken experimentell finden l&sst.

Eine Einfiihrung in die Analytische Geometrie
H. Klement

Far Schiler der Oberstufe wird mit den reellen Zahlen und geeigneten
Grundsétzen flr die Grundbegriffe ,,Punkt” und ,,Verschiebung” schritt-
weise die affine Geometrie des Anschauungsraumes aufgebaut. Die Unter-
scheidung ebener von rdumlicher Geometrie filhrt auf den Basisbegriff, aus
dem sich die lineare Unabhéngigkeit von Verschiebungen und affine
Punktkoordinaten zwanglos ergeben.

Aufgaben mit Losungen erleichtern die Verwendung im Unterricht.

PM 42 (2000) 158

Zum Problem rationaler Quader PM 42 (2000) 177

M. Liithi
Die Existenz des perfekten Quaders (3 ganzzahlige Kanten, 3 ganzzahlige
Flachendiagonalen und ganzzahlige Raumdiagonale) ist bis heute in der

Zahlentheorie umstritten. Den Formeln zur Erzeugung spezieller rationaler
Quader folgt hier ein Beweis fur die Unmdglichkeit des perfekten Quaders.

Schiiler entdecken weitere Eigenschaften PM 42 (2000) 164

der Dreieckszahlen
H. Brockmeyer

Schuler entdecken mit einfachen mathematischen Mitteln folgende Eigen-
schaften der Dreieckszahlen (D-Zahlen):

Die End- und Anfangsziffern der D-Zahlen.
D-Zahlen, die auch Tetraederzahlen sind.

D- und weitere Polygonalzahlen, die Gibereinstimmen.
Palindromische D-Zahlen.

D-Zahlen und vollkommene Zahlen.

D-Zahlen und Kubikzahlen.

D-Zahlen, die auch Fibonacci-Zahlen sind.

Nicht immer falsch

- oder: wann ein falscher Summensatz richtig ist

H. Schneider / M. Floderer

Alle reellen Lésungen der Gleichung sin(x + y) = sin x + sin y wurden er-

mittelt. Es gilt:

Die Gleichung sin (x + y) = sin x + sin y ist genau dann richtig, wenn min-

destens eine der folgenden Bedingungen erfiillt ist:

1) Beide Winkel x und y sind ein Vielfaches von 180° bzw. von r.

2) Einer der Winkel x oder y ist ein Vielfaches von 360° bzw. von 2.

3) Die Summe der beiden Winkel x + y ist ein Vielfaches von 360° bzw.
von 2m.

PM 42 (2000) 178

Sterne PM 42 (2000) 167
R. Liitticken

Der Gegenstand ist so einfach wie schon: Sterne , welche zunéchst aus der
regelméaBigen Teilung des Kreises gewonnen werden, bieten in Klasse 6
und 7 recht zwanglos Anlass fiir geometrisches Konstruieren, fir Themen
wie  Restklassenaddition und  Winkelsummen, und somit fir
abwechselungsreiche Aktivitdten und Betrachtungsweisen. Das Thema
wird etwas Uber das im Unterricht Mégliche hinaus verfolgt.

Kurvenverwandtschaft bei der PM 42 (2000) 179

konformen Abbildung w = 1/z
H.-J. Caspar

Bewegt sich bei der konformen Abbildung w = 1/z der Original-Punkt auf
einem Kreis, der nicht durch den Ursprung geht, tut dies bekanntlich auch
der Bildpunkt. Man spricht in diesem Fall von ,,Kreisverwandtschaft”. Un-
tersucht wird, was geschieht, wenn der Originalpunkt eine andere als kreis-
formige, gekrimmte Bahn beschreibt. Dabei zeigt sich, dass zum Beispiel
auch Hyperbel und Lemniskate sowie Parabel und Kardioide tber w = 1/z
miteinander ,,verwandt” sind.
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Einfiihrung in Multinomialverteilung und  PM 42 (2000) 193
Chiquadrat-Anpassungstest mit Tabellenkalkulation

H.K. Strick

In verschiedenen Veroffentlichungen des Autors wurde dargestellt,
wie man Multinomialverteilung und Chiquadrat-Anpassungstest im
Mathematik-Unterricht der Sek. 1l behandeln kann; der beschrie-
bene Zugang hat sich in der Unterrichtspraxis bewéhrt. Durch den
Einsatz von modernen Tabellenkalkulationsprogrammen wird der
Unterricht im Bezug auf die lastige Rechenarbeit erheblich
entlastet, da wesentliche Teile durch das Programm abgenommen
werden.

Behandlung der Begriffe Folge, Grenzwert PM 42 (2000) 216
und Ableitung am Beispiel der Kriimmung

K.-H. Keunecke

Ahnlich wie die Ableitung kann auch die Krimmung eines
Graphen durch einen Grenzprozess gewonnen werden. Dies
ermoglicht, im Mathematikunterricht in der Schule die genannten
Begriffe nochmals im Sinne eines spiralischen Curriculums auf
einer héheren Abstraktionsstufe zu behandeln. Dazu ist wegen der
umfangreichen numerischen Rechnungen der Einsatz eines CAS
erforderlich. Es wird gleichzeitig zur Veranschaulichung der
durchgefiihrten Rechnungen eingesetzt.

Die Fliepunkt-Arithmetik von Java
D. Herrmann

Ab der Version 1.1 ist in Java eine FlieBpunkt-Arithmetik in Form
der Klasse BigDecimal() implementiert, deren Methoden die
Grundrechenarten mit beliebiger Genauigkeit durchfiihren. Mit
Hilfe von Iterationen, Reihen- und Kettenbruch-Entwicklungen

werden Algorithmen fiir die Standardfunktionen \/; e', sin x

angegeben. Wichtige Konstanten, wie e und m, kdnnen nun
beliebig genau berechnet werden.

PM 42 (2000) 198

Ein einfaches Verschliisselungsverfahren
H.-J. Caspar

Es wird ein Codierverfahren beschrieben, bei dem die Buchstaben
des zu verschlisselnden Textes, durch ein Geheimwort geregelt, im
Alphabet verschoben werden. Im Gegensatz zu vielfach verwende-
ten, modernen Verhfahren verzichtet es auf mathematische Berech-
nungen und erscheint, trotz seiner Einfachheit, &hnlich sicher wie
diese. Verwandt ist es mit einem Verfahren von de Vigenére aus
dem 16. Jahrhundert.

PM 42 (2000) 203

Neuronale Netze PM 42 (2000) 219
- ein Beispiel fir die Verarbeitung linguistischer Werte

E. Neuhaus

Linguistische Werte, wie ,,groR”, ,klein”, ,jung” oder ,alt”, sind
Begriffe, die wir in unserem Alltagsleben in natirlicher Weise ge-
brauchen. Diese Begriffe sind allgemein nur schwer mathematisch
zu quantifizieren, weil sie von individuellen Voraussetzungen ab-
héngen (ein 20-jahriger ist z.B. fir einen 6-jahrigen ,alt”). Das
Verhalten neuronaler Netze wird nicht ,,programmiert”, sondern
individuell ,trainiert”. Das Beispiel veranschaulicht eine
trainierbare Zuordnung von reellen Zahlen zu den linguistischen
Werten ,,gro” bzw. ,klein”.

Kondition eines Problems und angepasste PM 42 (2000) 204
Losungsmethoden mit Implementierung auf PC

W. Neundorf

Uberschaubare Programme erweisen sich als wirksame und
moderne didaktische Werkzeuge. Sie gestatten die weitgehende
Konfigurierbarkeit und damit kognitive
Manipulationsméglichkeiten. Zu ausgewahlten Aufgabentypen
werden verschiedene Methoden vorgestellt sowie Mdglichkeiten,
Grenzen und Effekte bei der Nutzung von Programmen diskutiert.

Zum Streit iiber das Millenium:
Sind zwei Auffassungen ... inkompatibel ?

PM 42 (2000) 223

H. von Majewski

Der Verfasser nimmt Stellung zu der Frage, ob es korrekt war, den
Beginn des 3. Jahrtausends anlasslich des Jahreswechsels 1999/
2000 zu feiern oder ob er erst von 2000 auf 2001 gefeiert werden
darf. Er zeigt, dass die Antwort davon abhéngig ist, wie man ,,Jahr-
tausend” definiert.

Einsatz eines CAS zur Einfithrung der
quadratischen Funktionen bzw. Parabeln

U.-E. Heine

Das Computeralgebrasystem (CAS) im TI-92 bzw. DEeRIVE dient
als Hilfsmittel, den Funktionstyp quadratische Funktion
einzufiihren. Der Begriff der Parabel wird auch geometrisch
beleuchtet.

Das Thema wurde an Hand des vorliegenden Konzepts in einer
Klasse 9 behandelt. Der Taschenrechner TI1-92 lieferte mit Hilfe ei-
nes Overheadprojektors die graphischen Darstellungen. Die
geometrische  Definition einer Parabel wurde zeichnerisch
ausgearbeitet - auch hierfir eignete sich der Rechner TI-92.
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Konstruieren mit Lineal und
»Hrostigem” Zirkel

H. Walser

Dieser Aufsatz ist eine kleine Erganzung zu [3]. Anhand eigener
Unterrichtserfahrungen werden Fragen uber die Anzahl der beno-
tigten Konstruktionsschritte und die Verwendung von dynamischer
Geometrie-Software eingebracht.
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Zum Hauptsatz der Differential- PM 42 (2000) 228

und Integralrechnung
G. Roolfs

Die Betrachtung der Konvergenz der Inhaltsfunktionen von Trep-
penfunktionen gegen eine Stammfunktion stellt einen alternativen
Zugang zum Hauptsatz der Differential- und Integralrechnung dar;
die Ableitung der Integralfunktion kann hierdurch umgangen wer-
den.
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Maria Agnesi und die Versiera PM 42 (2000) 241

H. Zeitler

Es wird zunéchst die Mathematikerin, die Hexe Maria Agnesi vorgestellt
und dann die nach ihr benannte Kurve, die Versiera behandelt. Einige Zu-
satzberechnungen (Flache, Volumen, ...) sollen zeigen, was man in der
Schulstube mit dieser Kurve machen kann. Maria Agnesi und die Versiera
sind ein Stiick européischer Kultur und sollten deshalb nicht vergessen
werden.

Die Fibonacci-Folge und das Pascal-Dreieck PM 42 (2000) 258

héherer Ordnung
L. Gerdcs

In diesem Artikel wird zundchst die Verbindung zwischen der Fibonacci-
Folge und dem Pascal-Dreieck anhand eines Kapitels aus einem ungari-
schen Buch des Verfassers aufgefrischt; danach wird die Fibonacci-Folge
auf einfachem Niveau verallgemeinert. Anschlieend wird gezeigt, dass die
gleiche Verbindung zwischen der verallgemeinerten Fibonacci-Folge k-ter
Ordnung und dem nachstehend definierten Pascal-Dreieck k-ter Ordnung
besteht, wie zwischen der urspriinglichen Folge und dem urspriinglichen
Pascal-Dreieck.

Geometrische Irrationalititsbeweise
mit inkommensurablen Strecken

G. Stein

Mit geometrischen Irrationalitatsbeweisen kann im Mathematikunterricht
zum einen ein Teilbereich antiker Geometrie thematisiert werden, zum
anderen ermdglichen die Beweisfiguren vertiefte Einsichten in
elementargeometrische Sachverhalte.
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Eine Heron-ihnliche Formel
zur Berechnung eines Tetraedervolumens

PM 42 (2000) 262

R. Rose-Kérner

In  Stoffplanen und im Unterricht werden Algebra, Geometrie,
Trigonometrie und Vektorrechnung oft so behandelt, als ob sie in sich
abgeschlossene Gebiete der Mathematik seien. Der vorliegende Beitrag soll
vermehrt auf den inneren Zusammenhang der gesamten Mathematik
hinweisen.

Uber die Schwierigkeiten, verstindlich iiber PM 42 (2000) 247
iiber Vorsorgemafinahmen zur Krebsfriih-

erkennung zu informieren
HK. Strick

Zeitungsartikel Giber einen umstrittenen Modellversuch zur Krebsfriiherken-
nung gaben Anlass, Hintergrinde des Streits zu untersuchen und Informa-
tionen uber die medizinischen Sachverhalte einzuholen. Im Beitrag werden
vorliegende statistische Daten so aufbereitet, dass sie im Rahmen eines an-
wendungsbezogenen Stochastikunterricht der Sek. Il behandelt werden
kdnnen.

Maturitétspriifungen in der Schweiz
H. Walser

Es wird eine Ubersicht (iber die schulpolitischen Rahmenbedingungen der
Maturitatspriifungen im Fache Mathematik an schweizerischen Gymnasien

gegeben. Aus der foderalistisch bedingten Vielfalt der Priifungsserien wird
ein Beispiel vorgestellt.
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Durchschnittliche Riickkehrwahrschein-
lichkeit in fraktalen Lanyrinthen

A. Konwallin

Man weiB3, dass die Zufallsbewegung einer Ameise mit umso geringerer
Wahrscheinlichkeit irgendwann zum Ausgangspunkt zuriickkehrt, je héher
die Dimension ihrer Bewegungsebene ist. Nicht vollstdndig erforscht ist
diese Wahrscheinlichkeit fiir Frakatale der Dimension 1 < d < 2. Die
vorliegende Arbeit holt dies nach und will damit zum Verstandnis von
Diffusionsvorgdngen auf Oberflachen beitragen.
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Wie man Adventskerzen gleichmifig PM 42 (2000) 267

abbrennen kann
H. G. Schénwald

Ein alltagspraktisch erscheinendes Problem wird formuliert, idealisiert, mo-
delliert, mathematisch geldst und als Modell kritisiert.

Einige mathematische Fragwiirdigkeiten
bei der EURO-Umstellung

H.G. Schonwald

1. wird aufgezeigt, dass man sich auch bei 6-stelligen Umrechnungskursen
noch ,,Ungerechtigkeiten” ausdenken kann.

2. wird Uberlegt, warum und wie z.B. ein Preis von 1,99 DM nicht - nach
Kurs - 1,02 EUR Ubergehen wird, sondern vielleicht in 0,99 EUR; oder
aber es wird ein anderer ,,Ausweg” gefunden..

3. wird gezeigt, was man bei Pfennig-Artikeln beachten muss.

4. wird die Tatsache statistisch beleuchtet, dass in den 11 Umrechnungs-
kurs-Zahlen viel mehr ungerade als gerade Ziffern vorkommen.

PM 42 (2000)

Logos, Arithmos und Chaos PM 42 (2000) 268

P. Schultz

Die Frage nach der Zufélligkeit bzw. Gesetzmé&Rigkeit von Buchstaben-
oder Ziffernfolgen (,Wortern”) fuhrt zur Untersuchung von Bitfolgen.
Zahlen - z.B. Dezimalbruchdarstellung von In 2 - kénnen mit Hilfe des
dyadischen  Algorithmus in Bitfolgen verwandelt werden. Der
Log(arithmus)-Algorithmus, ein wenig bekannter Abkdmmling des
dyadischen, kann sogar solche Bitfolgen erzeugen, also Bildungsgesetze
dafiir liefern. Der Zusammenhang der genannten Algorithmen und der
Bernoulli-Verschiebung, dem einfachsten Fall der sogenannten
symbolischen Dynamik (und Prototyp des dynamischen Chaos) wird
erlautert.

Die Sattelfléiche im Leistungskurs
J. Meyer

Es wird die Pol-/Polarebenentheorie des hyperbolischen Paraboloids
(Sattelflache) entwickelt. Dabei wird besonders auf die Rolle der Geraden
eingegangen.
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Ein einfaches n-Programm PM 42 (2000) 272

H.-J. Caspar
Es wird ein einfaches Turbo Pascal-Programm zur raschen Berechnung von
1000 Stellen von & beschreiben, bei dem eine schnellere Variante einer an

sich bekannten Formel flr den sogenannten ,,Tropfel-Algorithmus” Ver-
wendung findet.

Bundeswettbewerb Mathematik 2000
1. Runde - Aufgaben und Lésungen

K. Fegert

Die Aufgaben der ersten Runde des diesjahrigen Bundeswettbewerbs Ma-
thematik werden vorgestellt. Zusétzlich zu den Losungen werden Hinweise
auf typische Fehler gegeben und Méglichkeiten zum Einsatz im Mathema-
tikunterricht aufgezeigt.
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